Bir Sinav Sorusu

ecenlerde derse girerken oOgrencilerimi sinifta aralarinda
Gtartlglrken, bensiz matematik ve giiriilti yaparken yakala-
dim! Su ifadeyi duydum: Ilk yiiz sayidan 51 tanesini secersen!,
bu secilen sayilardan biri segilen sayilardan bir bagkasini bol-
mek zorundadir... Se¢im ne olursa olsun...

Ilgimi cekti...

Kanitini bilmiyorlarmus, ariyorlarmis. Bir hoca arasinavda
sormus bu soruyu. Hig¢biri yapamamusg!

Tam iki saat boyunca, yedi 6grenci, bir asistan ve bir hoca
(ben!) bu soruyla ugrastik... Altindan girip tistunden ¢iktik, sa-
gindan girdik solundan ¢iktik, 6yle aldik olmadi, boyle aldik
olmadi. Yapamadik! Olmadi olmadi olmadi...

Soruyu soran hocaya kizdim ve soylendim i¢imden... Benim
bile yapamadigim bir soruyu 6grencilere nasil sorar! Ustelik bi-
rinci simif 6grencilerine...

Madara oldum!

Aksam, bolumtuimuze gelen bir konuk konusmacinin onu-
runa evimde bir parti verdim. Konusmacimiz Israil’den geliyor
ve konusunun uzmani, diinyaca taninmig bir matematikgi. So-
ruyu soran hocamiz da orada. Ogrenciler de...

1 Bu yazida “say1” sozcigunii 1, 2, 3 gibi sayma sayilari i¢in kullaniyoruz.

69



Herkesin cakir keyif oldugu bir anda soruyu attim ortaya.
Zaten aklimdan ¢ikmiyordu. Konugumuz attigim soruya takil-
di. Iki saat boyunca diisiindii... Altindan girip iistiinden ¢ikti,
sagindan girdi solundan c¢ikti, 6yle aldi olmadi, boyle aldi ol-
madi. Yapamadi! Olmadi olmadi olmadi... O da bulamad:...

Soruyu soran hocamiz da kis kis giiliyordu kogesinde.

Sorunun yanitini daha sonra biri soyledi de 6yle 6grendim.
Cok basitmis...

Hep oyle olur... Bir soru yapana kadar zordur, yaptiktan
sonra ¢ok kolaydir.

Her x sayisi, bir u tek sayisi igin

x=2"xu
bigiminde yazilir. Ornegin,

48 =24x 3
64 =26x1
29 =20x29
99 =20 x99
100 = 22 x 25.

Eger sayimiz (yani x) en fazla 100 ise, u# en fazla 99 olabilir,
cuinkii # sayis1 1, 3, 5, 7, ..., 99 tek sayilarindan biri olmalidir. Bu-
rada da 50 tane say1 var. Demek ki secilen 51 sayinin en az ikisi-
nin # sayist aynt olmalidir, yani segilen sayilardan ikisi, ayni #
(tek) sayisi igin, 27u ve 27y big¢iminde yazilir. Dolayisiyla biri
oburtint boler (eger 7 < m ise, 2 x u sayis1 2" x u sayisini boler.)

Hos bir kanit.

Tabii daha genel sonug su: 1, 2, ..., 27 sayilar1 arasindan
n + 1 tanesini secersek, bu secilmis sayilardan biri bir digeri-
ni boler. Kanit ayni.

Ayrica n+1, n+2, ..., 2n sayilarindan higbiri bir digerini bol-
mediginden, yukardaki sonugta buldugumuz # + 1 sayisin1 da-
ha da dustiremeyiz.
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