
Sihirli Kareler (I)

157

Çocuk dergilerinin flaflmaz sorusudur: “Afla¤›daki karenin

içine 1’den 9’a kadar say›lar› öyle yerlefltirin ki, her s›ra-

n›n, her kolonun ve her iki çapraz›n say›lar›n›n toplam› 15 ol-

sun.” Bu soruyu çözelim:

Bu tür karelere sihirli kare ad› verilir. ‹flte 4 × 4’lük bir si-

hirli kare:.

4 × 4’lük sihirli karede sihirli toplam 34’tür. Yani her ya-

tay, dikey ve çapraz s›radaki say›lar›n toplam› 34’tür.

Sihirli karelerin geçmifli ta MÖ 1125’e dayan›r. O tarihten

kalm›fl Çin yaz›lar›nda sihirli karelere rastlanm›flt›r. Daha son-

ra 9’uncu yüzy›lda Arap astrologlar taraf›ndan kullan›lm›flt›r.

Herhalde “sihirli” s›fat›n› da bu tarihlerde alm›flt›r.
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Birazdan yak›ndan inceleyece¤imiz 5 × 5’lik sihirli kareyle 

7 × 7’lik sihirli kareler tüm güzellikleriyle afla¤›dalar:

Bu ve bundan sonraki yaz›da sihirli kare yapmas›n› ö¤rene-

ce¤iz.

Sihirli karelerin bir ifle yaray›p yaramad›klar›n› bilmiyo-

rum. Umar›m insanlar›n daha mutlu olmalar›n› sa¤lar günün

birinde. Sihirli kareler ifle yaras›n ya da yaramas›n, sihirli kare-

ler üzerine yan›tlanmam›fl soru varoldukça sihirli kareler ilginç

bir konu olmay› sürdüreceklerdir.

n bir do¤al say› olsun. n × n’lik bir karenin içine 1’den n2’ye

kadar olan bütün tamsay›lar› yerlefltirece¤iz. Her say› yaln›zca

bir karede kullan›lmak üzere elbet... Ve bunu öyle yapaca¤›z

ki, her s›ran›n, her sütunun ve her iki çapraz›n da toplamlar›

ayn› olacak. Bu toplama ������������	denir. Önce sihirli top-

lam› bulal›m. n × n’lik bir sihirli kareye yaz›lan bütün say›lar›n

toplam› 1’den n2’ye kadar tamsay›lar›n toplam›d›r, ve bu top-

lam n2(n2+1)/2 say›s›na eflittir. (Bkz. Pisagor ve Say›lar bafll›kl›

yaz›, sayfa xx.) Öte yandan n tane s›ra var ve her s›ran›n top-

lam› birbirine eflit. Demek ki sihirli toplam› bulmak için yukar-

daki say›y› n’ye bölmeliyiz. Dolay›s›yla sihirli toplam 

n(n2+1)/2

say›s›na eflittir. Örne¤in, verdi¤imiz ilk sihirli karede n = 3 ol-

du¤undan, sihirli say› 3(32+1)/2 = 15’tir. E¤er n = 4 ise toplam

34, n = 5 ise toplam 65 olmal›d›r.
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fiimdi n’nin tek say› oldu¤unu varsayal›m ve n × n’lik bir si-

hirli kare bulal›m. Çift say› boyutlu sihirli kareleri bir sonraki

yaz›da görece¤iz.

Dört kural olacak. Bu dört kural› uygulayarak n tek oldu-

¤unda tüm n × n boyutlu sihirli kareleri bulabilece¤iz.

Birinci Kural: 1’i en üst s›ran›n ortas›na koyal›m. E¤er n =

5 ise, birinci kuraldan sonra müstakbel sihirli karemiz afla¤›da-

ki gibi olmal›d›r:

‹kinci Kural: Yer varsa, her koydu¤umuz say›n›n sa¤ üst

çapraz›na (yanfl kuzeydo¤uya) bir sonraki say›y› koyaca¤›z. Bu

aflamada bu kural› uygulayamay›z çünkü 1’in kuzeydo¤usuna

gidersek çerçeveden ç›kar›z. Örnek olarak, yan sayfada verdi-

¤imiz 5 × 5’lik sihirli karede (2,3), (4,5), (6,7,8),

(11,12,13,14,15), (18,19,20), (21,22), (23,24) say›lar›n›n ko-

numlar›na bak›n.

Üçüncü Kural: Kimileyin ikinci kural› uygulamak istedi¤i-

mizde karenin d›fl›na ç›kmak zorunda kal›r›z. Örne¤in, yukar-

daki durumda 2’yi 1’in sa¤ üst köflesine koyamay›z, çünkü öy-

le bir kare yok. E¤er üst kenardan karenin d›fl›na ç›km›flsak,

ç›kt›¤›m›z sütunun en alt›na geçelim. E¤er sa¤ kenardan kare-

nin d›fl›na ç›km›flsak, ç›kt›¤›m›z s›ran›n en soluna gidelim. Bu

kurala göre, yukardaki durumda 2 en alt s›ran›n soldan dör-

düncü karesine yaz›lmal›.
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3’ü ikinci kurala uyarak yerlefltirebiliriz:

fiimdi 4’ü koymam›z gerekiyor. Ancak 4 say›s› karenin d›-

fl›na ç›k›yor. Sa¤dan ç›k›yor. Üçüncü kurala göre ç›kt›¤› s›ran›n

en soluna gitmemiz gerekiyor:

5’i ikinci kurala uyarak yerlefltirebiliriz:

6’y› ilk üç kurala göre koyam›yoruz. Çünkü 6’n›n sa¤ üst

köflesindeki karede bir baflka say› var ve yukardaki kurallar bu
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durumda ne yap›lmas› gerekti¤ini söylemiyor.

Dördüncü Kural: E¤er koyaca¤›m›z say›n›n yerinde daha

önce koydu¤umuz bir say› varsa, koymam›z gereken say›y› bir

önceki say›n›n alt›na yazal›m.

Bu kurala göre 6, 5’in alt›na gelecek.

‹kinci kurala göre 7 ve 8’in nereye konmas› gerekti¤ini bili-

yoruz:

9 karenin d›fl›na ç›k›yor. Üçüncü kural› uygulayal›m:

10 da d›flar›da kal›yor. Gene üçüncü kural› uygular›z:
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11 koymam›z gereken yerde 6 var. Demek ki dördüncü ku-

ral› uygulamam›z gerekiyor:

12, 13, 14, 15’in yerleri bofl. ‹kinci kural› uygulayal›m:

16 d›flarda kal›yor. Hem de en köflede... Ne yapmal›y›z? As-

l›nda 16’n›n yerinde 11 var. Neden? fiu nedenden: Üçüncü ku-

ral› bir kez daha dikkatlice okuyal›m. Üçüncü kurala göre ka-

renin üst kenar›yla alt kenar›n› ve sa¤ kenar›yla sol kenar›n› ya-

p›flt›r›yoruz. O zaman karenin sa¤ üst kenar›yla sol alt kenar›

üstüste biniyor. Yani d›flar› ç›kan 16 asl›nda pek d›flar› ç›km›-

yor, daha do¤rusu d›flar› ç›kt›¤› yerde 11 var. Demek ki dör-

düncü kural› uygulayaca¤›z:

17 sa¤dan taca ç›kt›. Taç at›fl›n› soldan kullanal›m:
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18 avut! 18’i koymak için üçüncü kural› uygulayal›m:

19 ve 20’yi koymak kolay, ikinci kural› uygulamak yeterli:

21 için dördüncü kural› uygular›z:

22, ikinci kurala uyuyor:
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23 sa¤dan d›flar› ç›k›yor. Üçüncü kural bu gibi durumlar

için yarat›lm›fl:

24 için ikinci kural› uyguluyabiliriz:

25 için bir tek yer kald›. Üçüncü kural› uygularsak 25 tam

yerine oturur:
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‹flte 5 × 5’lik sihirli karenin öyküsü. Art›k dilerseniz 1985 ×

1985’lik sihirli kare bile yapabilirsiniz. Ama bence dilemeyin.

Üçüncü kurala bir kez daha göz atal›m. Bu kurala göre çer-

çevenin d›fl›na ç›kan kare en afla¤›ya iniyor. Yani sihirli karenin

üst s›n›r çizgisini alt s›n›r çizgisiyle efllefltiriyoruz. Ayn› fleyi sol

ve sa¤ s›n›r çizgileri için de söyleyebiliriz.

Sihirli karenin dört köflesine ad koyal›m:

Önce sa¤ ve sol kenarlar›, yani AD kenar›yla BC kenar›n›

efllefltirip bir silindir elde edelim:

Bu silindiri biraz döndürelim ki arkadaki say›lar da görün-

sün:
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Böylece (2,3,4,5), (6,7,8), (9,10), (11,12,13,14,15),

(16,17), (18,19,20) ve (21,22,23,24) ard›fl›k say›lar› birbirinin

çapraz›na geldiler.

Son olarak AB ve CD kenarlar›n›, yani silindirin alt ve üst

tabanlar›n› efllefltirelim:

Bu “tekerlekte” (1,2,3,4,5), (6,7,8,9,10), (11,12,13,14,15),

(16,17,18,19,20) ve (21,22,23,24,25) say›lar› birbirinin çapra-

z›na geldiler. Matematikte “tekerlekler” çok önemlidir ve te-

kerleklerin özel bir ad› vard›r: Torus.

(2n + 1) × (2n + 1) boyutlu sihirli kare infla etmenin yukar-

da aç›klanan d›fl›nda baflka yöntemleri de vard›r. Yukardaki en

bilinen yöntemdir.

Sihirli karelerin tan›mda belirtilenler d›fl›nda daha baflka

aritmetiksel özellikleri olabilir. Yukarda infla edilen sihirli ka-

relerin tümünün ortak bir özelli¤i vard›r: Merkeze eflit uzakl›k-

ta olan say›lar›n toplam› hep n2 + 1’dir. Bu say› da merkezde-

ki say›n›n iki kat›d›r.

Yukardaki yöntemle infla edilen sihirli karelerin bir baflka

ilginç özelli¤i daha var. Herhangi bir kareden bafllayarak at›n

bir hareketini sürekli devam ettirin ve at›n geçti¤i karelerdeki

say›lar› toplay›n. Ne sihirdir ne keramet, sihirli say›y› bulursu-
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nuz. Örne¤in, at›n

yolculu¤unda, 30 + 6 + 24 + 49 + 18 + 36 + 12 = 175 ç›kar, n

= 7 için sihirli say›...

Bir baflka örnek: At›n,

yolculu¤unda, 5 + 8 + 18 + 28 + 31 + 41 + 44 = 175 elde edilir.

Tabii (2n + 1) × (2n + 1) boyutlu birçok sihirli kare vard›r.

Biz bu yaz›da böyle bir sihirli kare yapman›n sadece bir yönte-

mini gördük. Di¤er yöntemlerle elde edilen sihirli karelerde yu-

kardaki yan özellikler olmayabilir.
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